V MALOPOLSKI KONKURS MATEMATYCZNY
dla gimnazjalistow — rok szkolny 2005/2006

ETAP SZKOLNY — kryteria punktowania

Zad. 1. (4 pkt)

Punktacja Czynnosé
1 p. Rozklad liczby 2055 na przynajmniej dwa czynniki
e Zauwazenie, ze pierwszy skladnik zawiera czynniki wystepujace w dokonanym
5 rozkladzie
= ZauwaZ@ic, ze drugi skladnik zawiera czynniki wystepujace w dokonanym
i rozkladzie
5. Zauwazenie, ze skoro oba skladniki sa podzielne przez wszystkie czynniki

wystepujace w rozkladzie liczby 2055, to suma tez jest podziclna przez 2055

Zad. 2. (5 pkt.)

I sposob:
Punktacja Czynnosé
2p. Wprowadzenie oznaczen i zapisanie warunkéw (po jednym pkt za kazdy)
x — liczba pséw = liczba kotdw,
X +6 — liczba zabranych psow,
3x +1 — liczba zabranych kotéw
1 p. Zapisanie nierownosci x — (]3 x+ 6) =X (3 x+ 1)
H Rozwiazanie nieréwnosci (lub ukladu réwnania i nierdwnosci)
Xic 30
Lp Zauwazenie, ze liczba pséw musi by¢ podzielna przez 2 i 3 czyli przez 6. Podanie
odpowiedzi: Na poczatku w schronisku moglo byé: 12, 18 albo 24 psy
Il sposob:
Punktacja Czynnosc
Ip Zauwazenie, ze liczba psdw musi by¢ podzielna przez 2 i 3 czyli przez 6
1 p. Sprawdzenie, ze liczba 6 nie spelnia warunkéw zadania
2D Sprawdzenie warunkéw zadania dla liczb: 12, 18, 24.
Sprawdzenie warunkow tylko dla jednej lub dwu z tych liczb — 1 pkt
1p. Uzasadnienie, Ze liczba pséw musi by¢ mniejsza od 30. Podanie odpowiedzi:

Na poczatku w schronisku mogto by¢: 12, 18 albo 24 psy

Zad. 3. (7 pkt.)

I sposob:
Punktacja Czynnos¢
1p. Wykonanie rysunku z oznaczeniami. Uczed musi zaznaczyé (lub zapisac)

prostopadlos¢ przekatnych, dlugo$¢ boku rombu, dlugosci przekatnych (lub ich
potéwek). Uczen moze réwniez w innym miejscu opisaé¢ zmienne (diugosci boku,
przekatnych lub ich poléwek). Uczen moze nie zaznaczyé prostopadlosci
przekatnych, o ile w toku dalszego rozwiagzywania zadania z tej wlasnosci korzysta
(stosuje tw. Pitagorasa). Jezeli na rysunku brak oznaczen lub nie zostaty opisane w
innym miejscu — tego punktu nie przyznajemy




Obliczenie dlugosci boku rombu: a =10cm

Zapisanie zwiazku migdzy dlugo$ciami przekatnych (lub ich poléwek) i bokiem
rombu (tw. Pitagorasa)

1 p. 2 ol
&) +f =107
1p. Przeksztalcenie (%)2 + (%)3 =107 do postaci: p” +¢” =400
Zapisanie wzoru skréconego mnozenia 1 wyliczenie z niego polowy iloczynu
przekatnych (z wykorzystaniem podstawien).
> +q° =400 At
e p* +¢* = 400 :
p+qg=28 : ( ; j) , 28 =400+2pg ,
TS ; 28" =\p” +q" )+2pq
2p- | (p+q) =p* +2pg+¢’ |
28"
1 pg=—--100
> Pq 1
Jezeli uczen zacznie przeksztatcaé wzor na kwadrat sumy przekaqtnych i nie dokona
wszystkich podstawien — przyznajemy tylko jeden punkt
1 p. Podanie pola rombu: P =96 cm’

Jezeli uczen rozwiqzuje cale zadanie poprawnie i popetnia blad rachunkowy, to nie otrzymuje
ostatniego punktu.

11 sposdb:
Punktacja Czynnosc

Wykonanie rysunku z oznaczeniami. Uczen musi zaznaczyé (lub zapisac)
prostopadlo$¢ przekatnych, dlugo$é¢ boku rombu, dlugosci przekatnych (lub ich
poléwek). Uczen moze nie zaznaczy¢ prostopadiosci przekatnych, o ile w toku
dalszego rozwigzywania zadania z tej wlasnosci korzysta (stosuje tw. Pitagorasa).
Uczen moze réwniez w innym miejscu opisa¢ zmienne (dlugosci boku, przekatnych
lub ich poléwek). Jezeli na rysunku brak oznaczen lub nie zostaly opisane w innym

Ip. miejscu — tego punktu nie przyznajemy

/

I'p Obliczenie dlugosci boku rombu: @ =10cm
Zapisanie zwiazku migdzy dlugosciami przekatnych (lub ich poléwek) 1 bokiem

1 p. rombu (tw. Pitagorasa)

| 6 +(f <10

Zapisanie rownania lub uktadu réwnan pozwalajacego wyliczy¢ dlugosci

1 p. przekatnych (lub ich potowek)

» \2 28-p |2 2

(s + (2] =10

5 Rozwiazanie rownania. Obliczenie dlugosci przekatnych: p =12cm, ¢ =16cm

p-

(Drugie rozwiqzanie jest symetryczne). Uczen prawdopodobnie nie bedzie w stanie




dalej rozwiqza¢ zadania tq metodq, poniewaz napotka rownanie kwadratowe. Jezeli
podejmie proby odgadniecia pierwiastkow réwnania — punktujemy 1-2 pkt,
w zaleznosci, czy sprawdzi, Ze speilniajq one obydwa warunki (sprawdzenie
Jedynosci rozwiqzania nie jest wymagane)

1 p. Znalezienie pola rombu: P =96 cm”

111 sposdb:

Punktacja . Czynnosc

Wykonanie rysunku z oznaczeniami. Uczen musi zaznaczy¢ (lub zapisac)
prostopadlos¢ przekatnych, dlugo$¢ boku rombu, dlugosci przekatnych (lub ich
polowek). Uczen moze nie zaznaczy¢ prostopadlosci przekatnych, o ile w toku
dalszego rozwiazywania zadania z te] wlasnosct korzysta  (stosuje
tw. Pitagorasa).Uczen moze rowniez w innym miejscu opisaé zmienne (dlugodci
boku, przekatnych lub ich poldwek). Jezeli na rysunku brak oznaczen lub nie
1 p. zostaly opisane w innym miejscu — tego punkitu nie przyznajemy

1 p. Obliczenie dlugosci boku rombu: @ =10 cm

i Odgadniecie dlugosci potéwek przekatnych rombu: £=6cm, £=8cm

Uzasadnienie, Zze otrzymane liczby sa jedynymi, ktérych suma jest réwna 14
1 jednoczesnie suma kwadratéw jest rowna 100

3p. Sprawdzenie pierwszego waruniciu — 1 pkt;

Sprawdzenie drugiego warunku — 1 pkt;

Pokazanie jedynosci wskazanego rozwiazania — 1 pkt

1 p. Znalezienie pola rombu: P = 96cm’

Zad. 4. (6 pkt.)

Punktacja Czynnosc

Wykonanie wykresu.

ey

o
=
Y

1p. przyznajemy za prawidtowe wykorzystanie informacji o dziedzinie funkcji;
1p. przyznajemy za narysowanie wykresu schodkowego (bez wzgledu na konce

odcinkow);
1p. przyznajemy za prawidlowe zaznaczenie wszystkich lewych i prawych koncéw
odcinkéw;
1p. przyznajemy za zaznaczenie punktu (3,3)
1 p. Wyznaczenie (odczytanie) wartosci najmniejszej: —3

1 p. Wyznaczenie (odczytanie) wartosci najwigkszej: 3




Zad.5. (8 pkt.)

Punktacja Czynnos¢

1p Rysunek z wykorzystaniem wszystkich informacji z zadania
D

/

/

Q P

1p. Wykazanie, ze AAQD 1 ADRC maja po dwa boki odpowiednio przystajace

1p. Wykazanie, ze katy: ZDAQ 1 ZRCD sa przystajace

: p. Wykazanie, ze DQ = DR {powoiuni¢ ti¢ na cechy przystawania trojkatow)

1p. Przedstawienie ZCDA jako sumy katéw: ZODA, ZRDQ i £LCDR

1p. | Zauwazenie, ze |£ADC|=180°—|£DAB]|

2p. Uzasadnienie, ze ZODR jest prosty (np. z przystawania tréjkatow AAQD

1 ADRC 1z tw. o sumie katéw wewnetrznych tréjkata lub w inny réwnowazny
sposob)

Jest to istotny i trudny etap rozwiqzania tego zadania. Za zaczete, lecz
niedokornczone poprawne rozumowanie, poprawne rownania blednie rozwiqzane
— przydzielamy I pkt

Uwaga:

W calym schemacie oceniania nie przydzielamy punktow ulamkowych. Jesli uczen rozwigze
zadanie w pelni poprawnie inna metodg — przyznajemy za nie maksymalna liczbe punktow.
Jezeli uczen rozwiazujac zadanie innym sposobem niz podane popelni w nim pomylke, nie
uzasadni podejmowanych krokéw lub nie doprowadzi rozwiazania do konca, Szkolna Komisja
moze podjaé decyzje¢ o uzupelnieniu kryteriow punktowania i na tej podstawie przyznaé za to
zadanie punkty. Kazdy taki fakt nalezy odnotowaé w protokole z Etapu Szkolnego
V Malopolskiego Konkursu Matematycznego. Uzupelniony klucz staje si¢ zalacznikiem do
protokotu (i podlega przestaniu do Komisji Rejonowej Konkursu).
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